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Zadania konkursowe - klasy trzecie

9 marca 2024 r.

1. Wyznacz wszystkie pary (x,y) dodatnich liczb catkowitych dla ktorych liczba

(x+y)- <§+§)

jest catkowita.

2. Dany jest ciag liczb rzeczywistych aq, as, as, ...spelniajacy warunek a; = 1 oraz
taki, ze dla kazdego n > 1 zachodzi

2
a+as+ ...+ a, =n"-a,.

Wyznacz warto$¢ wyrazu aspes. Odpowiedz uzasadnij.

3. Dany jest podzbioér P liczb naturalnych taki, ze 1 € P, 2 € P, oraz dla kazdej liczby
naturalnej k£ > 1 istnieje liczba p € P taka, ze k < p < 2k. Udowodnij, ze kazda liczba
naturalna jest suma roéznych liczb nalezacych do zbioru P. Uwaga: uznajemy, ze jesl
liczba nalezy od P, to jest automatycznie sumq roznych liczb z P.

4. W szesciokacie wypuklym ABC D E'F utworzono sze$¢ czworokatow ABC' D, BCDE,
CDFEF, DEFA, EFAB, FABC. Okazalo sie, ze wszystkie one maja jednakowe pole.
Pokaz, ze przekatne AD, BE, C'F maja punkt wspoélny.

Informacje dla uczestnika konkursu

1. Czas trwania konkursu: 240 minut (4 godziny).

2. Przed rozpoczeciem rozwiazywania zadan nalezy przepisaé¢ tekst kazdego zadania na od-

dzielnym arkuszu.

3. Nalezy pisa¢ wylacznie na papierze dostarczonym przez organizatoréw. Na jednym arkuszu

nie nalezy zamieszcza¢ rozwigzan réznych zadan.

4. W czasie zawoddéw nie wolno korzystaé z kalkulatoréw, telefondéw komorkowych ani innych
urzadzen elektronicznych.

5. Lista nagrodzonych w konkursie zostanie ogtoszona na stronie konkurs.wi.pb.edu.pl do
12 marca 2024 r.

6. W tym roku tradycyjnego zakoniczenia konkursu nie przewidujemy; nagrody zostang do-
starczone do szkot.



